Fermatova toc  ka

Kada je vec rijec o nekim osobi-
tim tockama trokuta, valja spomenuti
i Fermatovu totku (Pierre de Fermat
(1601. — 1665.), francuski matemati-
car), koju neki ponekad zovuTorri-
cellijeva toka (Evangelista Torricelli
(1608. — 1647.), talijanski matemésic
i fizicar).

Nad stranicama trokuta ABC kon-
struirani su prema van jednakostramiic
trokuti AABF, ABCD i AACE Spoj-
nice AD, BE i CF sijeku se u jednoj
tocki i ta se toka zoveFermatova toc-

DokaZimo iskazanu tvrdnju.

Opisimo kruZnice jednakostranic
nim trokutima AACE, ABCD. Neka
se te kruznice, osim u tacC sijeku u
tocki S.

CetverokutiASCEi CSBDtetivni
Su i upisani kruZnicama, pa fASC=
JCSB= 12C. No, onda je {BSA=
120.

U CetverokutuAFBS je 4BSA+
JAFB = 180, pa je taj Cetverokut te-
tivan (obrat poucka o tetivnom Cetvero-
kutu).

Dalje zakljucujemo:

4CSD= 4DSB= {BSF= 60,

jer su sve to obodni kutovi nad strani-
cama jednakostranicnih trokuta. Dakle
i duzinaCF prolazi tokkom S

No, uz ovaj problem moguce je do-

kazati i sliedece dvije tvrdnje:

(1) |AD| = |BE| = |CF|.

(2) Sredista triju kruZnica opisanih jed-
nakostrani¢nim trokutimaABF, ABCD
I AACE vrhovi su jednakostranicnog
trokuta.

DokaZimo najprije prvu tvrdnju:

Uocimo da jeAABE = ACAF
(S-K-S). Naime|AB| = |AF|, |AE| =
|AC|, te SEAB = 4FAC = 60° + a.
Slijedi |BE| = |CF|.

Analogno izAFBC = AABD do-
bijemo|CF| = |AD|. Time je prva tvrd-
nja dokazana.

DokaZimo sada i drugu tvrdnju:

Oznacimo sO; srediste trokuta
ACBD, s O, srediste trokutaAACE
s O3 srediste trokuta\AFB. Promotri-
mo trokut ANACE. Zakljucit cemo da je
IAC| : |COy| = V3.

Analogno UACBDje|CD] : |COy|
=+/3.

Dakle je|AC| : |COy| = |CD] :
|CO1|. Ovome dodajmo: <O,CA
J0,CD = 30 pa je 40,CO;
JACD.

Tako zakljucujemo da j&.O,COy
~ AACD, zbog Cega je

|AD| : |0204| = |CA : |COy| = V3.
Na analogan se nacin dobij&B| :
|0203| = \/él |CF| . |0301| = \/§

| tako smo dobili:|EB| : |O,03| =
|CE| . |O30]_| = |AD| . |0201|. A
kako je|EB| = |CE| = |AD|, (pret-
hodno dokazana prva tvrdnja), onda je
[0102| = |O0203| = |O304|. Time je
dokazano da je trokut0,0,03 jed-
nakostranic¢an.
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