O jednom
Steinerovu teoremu
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U matemati¢koj literaturi iz geometrije trokuta ne-
zaobilazno mjesto ima sljedeci teorem koji glasi:

Ako su simetrale dvaju kutova trokuta jednake, trokut
Jje jednakokradan.

Dokaz ovog teorema ni-
je jednostavan za razli-
ku od obrata ovog teore-
ma Koji je veoma lagan.
Ovaj teorem je u literatu-
ri poznat kao Steinerov
teorem'. Recimo i to da
se sedam raznih dokaza
ovog teorema moze naci
u 1]

Jakob Steiner

U ovom ¢emo ¢lanku dati dokaz jo$ jednog Steine-
rova teorema Kkoji glasi:

U trokutu ABC je CD (D € AB) simetrala unutar-
njeg kuta y, a duzine CE i CF (E,F € AB) zat-
varaju jednake kutove s duzinom CD. Tada vrijedi
nejednakost

|BE| |BF| a*

Dokaz. Neka je AG || CB, tako daje G € CE
i BH || AC, tako da je H € CF te |AC| = b i
|BC| = a. Tada, na osnovu Talesova teorema (vidi

sliku) dobijemo:

AE| _ |AG]| @
|BE|  a
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AF| b
|BF|  |BH| 3

Iz jednakosti JACD = 4DCBi<J4ECD = 4DCF
slijedidajei

JACG = JHCB. 4
Zbog BH || AC i AG || BC slijedi da je:
JGAC = 4 CBH. (5)

Sada iz (4) i (5) dobivamo da je AACG ~ ABCH,

a odavde:
|AG|  |AC| b

|BH| |BC| a
Potom iz (2), (3) i (6) slijedi:
[AE| |AF| _ |AG| b b |AG] _b b P
|BE| |BF|  a |BH| a |[BH| aa

(6)
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! Jakob Steiner, (1796. — 1863.), niemadki matemati¢ar koji je roden u Svicarskoj.

broj 81/ godina 17. / listopad 2015.



Ovaj teorem ima nekoliko znacajnih posljedica.

Posljedica 1. Ako je duzina CE simetrala stranice
AB trokuta ABC, tada je |AE| = |EB|, pa iz (1)
slijedi da je

|AF|  b?

|BF| — & 7

Posljedica 2. Ako je duZina CE simetrala kuta
y = ACB trokuta ABC, tada je |CE| = |CD| =
|CF| = |AE| = |AD| i |BF| = |BD|. Sada iz
(1) slijedi:

IlilS)

AD| b
IBD|  a’ ®

Jednakost (7) je poznati teorem o simetrali unutar-
njeg kuta trokuta.
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9. stru¢no-metodicki skup
Metodika nastave matematike
u osnovnoj i srednjoj skoli
Pula 2015.

mdi

Pozivamo vas na 9. strué¢no-metodicki skup — Metodika nastave matematike u osnovnoj i srednjoj Skoli koji ¢e se
odrzati

Postovane kolegice i kolege!

od 5. do 7. studenoga 2015., u Puli, hotel “Park Plaza Histria”.
Tema skupa: Zadatci u nastavi matematike.

Na skup su pozvani svi ucitelji matematike osnovnih Skola, nastavnici matematike srednjih skola te sveucilini
profesori Republike Hrvatske i Sire. Predavaci i voditelji radionica bit ¢e nasi istaknuti sveudili$ni profesori, ucitelji
i nastavnici te savjetnici Agencije za odgoj i obrazovanje. Na skupu ¢e se raditi plenarno i u radionicama, bit ¢e i
okruglih stolova, izloZbi i promocija. Skup se organizira u suradniji s Agencijom za odgoj i obrazovanje.

Pozivamo vas da i na ovome, devetome po redu skupu aktivno sudjelujete kao predavac i/ili voditelj radionice.
Prijave na skup do 4. studenoga 2015. na http://www.ettaedu.eu.

Organizacijski odbor skupa: Robert Gortan, Irena Bratuli¢, Zvonko Jovici¢, Vesna Vujasin lli¢, Ljubica Peri¢, Branka
Antunovi¢-Piton i Vesko Nikolaus.

ViSe o skupu procitajte na http://md-istra-skup-pula.blogspot.com/
za MDI, Robert Gortan, prof.
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