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Franka Miriam Brueckler, Zagreb

Razmisljajuci bi li bilo prikladnije u drugom nastavku matematickih “prvotarija” pisati o prvoj
uporabi nekog pojma ili prvom dokazu nekog teorema, zakljucila sam: Ako smo u prvom pisali
0 znakovima za zbrajanje i oduzimanje, ipak bi logicnije bilo odmah potom re¢i ponesto i o

znakovima za mnozenije i dijeljenje.

Danas smo naviklimnoZzenje oznacavati poviSenom
tockom ili pak nadopisivanjem (koje je — kako u
proSlom nastavku rekosmo — nekad davno cesto
predstavljalo zbrajanje), a ponekad (Andrijinim)
krizem x." Potonji znak stariji je znak za mnozenje
od poviSene tocke, ali ga se danas u nasim kraje-
vima, prili¢no u duhu Leibnizove izjave, uglavnom
izbjegava. Gottfried Wilhelm Leibniz, najpoznatiji
kao jedan od “otaca” infinitezimalnog racuna, na-
ime je u jednom pismu Johannu Bernoulliju, dati-
ranom 29. lipnja 1698., napisao: “Ne volim X kao
znak za mnozenje, jer ga je lako pobrkati sa x. . . ”.
Ostatkom pisma on postaje prvi koji zagovara po-
viSenu toCku umjesto znaka x: “... Cesto povezu-
jem dvije veli¢ine jednostavno umetnutom tockom
i mnozenje oznaCavam ZC - LM. Posliedi¢no, za

oznacCavanje omjera koristim se ne jednom, nego
dvjema toc¢kama, kojima se koristim i za dijeljenje.”
Vidimo stoga: znakove - i : za mnozenje i dijeljenje
prvi je zagovarao Leibniz pred malo viSe od 300 go-
dina. No, dok se za zbrajanje i oduzimanje danas
gotovo nitko u zapadnom svijetu ne koristi drugim
znakovima nego + i —, za mnoZenje i dijeljenje
znakovi nisu posve ujednadeni. Stovise, Leibniz
nije Cak ni prvi koji je mnozenje oznaCavao s - i
dijelienje s :. Neki autori takoder navode da Leib-
nizova tocka nije bila povisena, nego jednostavno
umetnuta, kao u ZC.LM (i da ju je tako koristio
ve¢ 1694.). Bilo kako bilo, znak - za mnozenje i :
za dijelienje u kontinentalnoj Europi se vise-manije
ustalio tijekom 18. stolje¢a.

! Podsjeéamo, danas se znakom x u matematici koristimo i kao oznakom vektorskog produkta dvaju geometrijskih vektora i kao oznakom

Kartezijeva produkta dvaju skupova.
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Andrijin kriz je, kako ve¢ rekosmo, stariji znak za
mnozenije od toCke. KoriStenje Andrijina kriza kao
znaka za mnozenje vjerojatno je potaknuto rene-
sansnim standardnim nacinom mnozenja (sli¢nim
onome kakvoga opisuje vedska matematika). Prvi
se njime, ¢ini se, koristio engleski matematic¢ar Wil-
liam Oughtred oko 1630. godine (Oughtred je u po-
vijesti najpoznatiji kao autor logaritmara).> Cesto se
navodi da se gotovo u isto doba, to¢nije 1631., en-
gleski znanstvenik Thomas Harriot koristio to¢kom
za mnozenje, no iako se ona stvarno pojavijuje u
nekim izrazima koje je zapisao, nije sigurno da se
njome stvarno Kkoristio kao znakom za mnozenje.
Cak i ako se Harriot stvarno koristio povienom
to¢kom kao znakom za mnozenije, sigurno je da se
nije proSirila dok se Leibniz nije po¢eo njome ko-
ristiti. Prije kriza i toCke mnozenje se oznaCavalo
na razli¢ite nacine, primjerice slovom M (M. Stifel,?
1545., kao i neki kasniji autori) ili rije¢ju in (Frangois
Viete krajem 16. stolje¢a). Naznaka mnozenja na-
dopisivanjem moze se pak naci kako u Indiji oko
8. - 10. stolje¢a, tako i u nekim europskim rukopisi-
ma tijekom 15. i 16. stolje¢a (spomenuti M. Stifel je
primjerice 1533. zapisivanjem slova viSe puta naz-
nacavao potenciranje: njegov 1AAA bismo danas
zapisali kao A3). Prije nego se posvetimo oznaci
dijeljenja, spomenimo i da su se tijekom 17. sto-
lie¢a upotrebljavali jos neki simboli mnozenja, pri-
mjerice zvjezdica * (J. Rahn,* 1659.), pravokutnik
(P Hérigone,® 1644.). . .

Sto se dijeljenja tice, nakon $to je Leonardo iz Pise,
poznatiji kao Fibonacci, 1202. u svom djelu Liber
abaci uveo razlomacku crtu, ona je dugo ostala u
upotrebi kao znak za dijeljenje. Tijekom 16. stolje¢a
dijeljenje se oznaCavalo desnom zagradom. Tako

je Stifel 1544. pisao 8)24 za ono $to bismo mi da-
nas pisali 24 : 8. Cini se da je to bio prvi novi znak
za dijeljenje nakon razlomacke crte i njime su se ko-
ristili i drugi europski autori, kako u toj varijanti, tako
u varijanti 8)24(. Tijekom 19. stolje¢a u Sjedinjenim
Ameri¢kim Drzavama dijeljenje u opisima postup-
ka pisanog dijeljenja ¢esto se biljeZilo s pomocu
dvije zagrade. Primjerice, 7)12096(1728 znacilo
je 12096 : 7 = 1728. Kao zanimljivost navedimo
i da je u udzbeniku Franje Steindla,® Institutiones
Arithmeticae in usum Gymnasiorum et Scholarum
Gramaticarum per Regnum Hungariae et Provinci-
as eodem adnexas (1778.), prvom udzbeniku Koji
je objavljen nakon reforme obrazovanja u Austro-
-Ugarskoj Monarhiji i koji je viSe od 50 godina ostao
standardni gimnazijski udZbenik u ugarskom dijelu
Monarhije, dakle i u Hrvatskoj, uz tad ve¢ prili¢no
standardno oznacavanje dijelienjas A : B = C
korigtena i notacija B(A)C. Cini se da je to pot-
puno originalna Steindlova notacija, odnosno nije
poznato da ju je itko drugi koristio.

U 17. je stolje¢u Rahn, mozda pod utjecajem en-
gleskog matemati¢ara Johna Pella, koristio znak
= (obelus) za dijeljenje. Dok se u kontinentalnoj
Europi nakon Leibniza kao znak za dijeljenje uvri-
jezio :, u anglosaksonskom je svijetu ¢ak i danas
standardan =+-. Kako kaze Florian Cajori, autor naj-
poznatijeg pregleda povijesti matemati¢ke notaci-
je (A history of mathematical notation, 1928./29.)
“Mozda ne postoje simboli koji toliko potpuno od-
razavaju politicke granice kao §to suto +— i:. Pr-
vi pripada Velikoj Britaniji, britanskom Dominionu i
Sjedinjenim Drzavama. Drugi pripada kontinental-
noj Europi i zemljama Latinske Amerike”.

2 Zapravo, prva pojava znaka X seze u 1618., kad se pojavljuje u anonimnom prilogu prijevoda jednog djela Johna Napiera, no smatra se

da je taj prilog napisao W. Oughtred.

3 Michael Stifel, 1487. — 1567., njematki redovnik i matemati&ar, prvi je uveo naziv “eksponent”, neke nove matemati¢ke oznake, a poznat je i

kao prethodnik uvodenja logaritama.

4 Johann Rahn, 1622. - 1676., §vicarski matematitar, najpoznatiji po uvodenju znaka -+ za dijeljenje i .".

L x=15).

zaimplikaciju (kao npr.ux = 6 — 1

3 Pierre Hérigone, 1580. — 1643., francuski matematicar i astronom, uveo je razli¢ite matematicke oznake od kojih se neke i danas koriste

(primjerice L za okomitost).

6 Franjo Steindl, 1746. — 1818., roden u Krizevcima, isusovac obrazovan u Grazu, predavao je matematiku na sveudilistima u Zagrebu i
Budimpesti. Njegovi su udzbenici iz aritmetike i geometrije bili vrlo popularni u ugarskom dijelu Monarhije sve do sredine 19. stolje¢a.
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55. Drzavno natjecanje iz matematike
Sibenik, 2.-4. travnja 2014.
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