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Pola tisucljeCa Melankolije

Branimir Dakic, Zagreb

Proslo je tocno pola tisuclie¢a od nastanka jednog od naj¢udesnijih i najpoznatijih djela u
povijesti likovnih umjetnosti, Direrove Melankolije (Melencolia I'). Kroz svih tih 500 godina nije
posustalo zanimanje povjesniCara umjetnosti, ali i mnogih drugih? za tu “sliku koja zadivljuje
Citav svijet” kako ju je opisao Giorgio Vasari®. Peter-Klaus Schuster, njemacki povjesnicar
umjetnosti, autoritet svjetskog ugleda, Melankoliji je posvetio svoje dvosvezac¢no djelo i o njoj
govori kao o “slici nad slikama”. Mogli bismo navoditi i brojne druge primjere. Nije tu samo
rije¢ o divljenju vrhunskom estetskom uratku ve¢ i o njegovom bogatom sadrzaju, o spletu
elemenata koji otvaraju mnoga pitanja razne naravi.

pa se preimenovanje u Durer vjerojatno dogodilo
zbog iskrivljenog Turer (na njemackom Tir — vrata).
Zanimljivo je da su vrata jedan od detalja na obite-
liskom grbu Durerovih. Albrechtov otac, potpisivao
se kao Tdrer, bio je draguljar i sin je povremeno
radio u njegovoj radionici. No ipak se vrlo rano op-
redijelio za slikarstvo. OZenio je, &ini se po oCevoj
volji, 1494. Agnesu Frey, kéi bogatog i uglednog
gradanina. Nisu imali djece. Krajem iste godine
Ddrer je otputovao u ltaliju, tada vodeéu zemlju ne
samo u umjetnosti nego i u matematici.

Albrecht Darer (1471. — 1528.) nije bio samo sli-
kar i graficar, nego i vrstan matematicar, dapa-
Ce jedan od vodecih matematiCara renesanse. U
svoja je djela ugradio spoznaje do kojih je doSao
proucavanjem geometrije i ¢vrsto je vjerovao kako
je za umjetnicko djelo neophodno temeljito mate-
maticko znanje.

Ddrer je roden u Nurnbergu 21. svibnja 1471. godi-
ne kao drugo od 18-ero djece Barbare i Albrechta
Durera. Obitelj potjece s jugoistoka Madarske, iz
sela Ajtés u blizini gradi¢a Gyula pa je i sama no-
silaime Ajtds. Na madarskom rije¢ ajtd znaci vrata

! Slika je gravura velicine 242 X 192 mm.

2 Primjerice, Nobelovac Gunter Grass posliednje poglavlje svojeg djelomice autobiografskog djela From the Diary of a Snail (Iz dnevnika
jednog puza) posvetio je Direrovoj Melankoliji a tekst je preuzet u [4].
Giorgio Vasari (1511, — 1574.), talijanski slikar, pisac Zivotopisa talijanskih umjetnika. Za Melankoljju je rekao da je slika koja zadivljuje
Sitav svijet (che feciono stupire il mondo).
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Boravio je krace vrijeme u Tirolu, zatim u Veroni da
bi kona¢no dospio u Veneciju. Tu je obilazio crk-
ve | galerije i susretao se s lokalnim umjetnicima.
Izmedu ostalih upoznao je Jacopa de Barbarija’
koji mu je govorio o matematickm radu Luce Paci-
olija i znacenju tog rada za umjetnicka djela. Na
Ddrera je taj susret ostavio snazan utisak te je po
povratku u NUrnberg prionuo na u¢enje matemati-
ke. Godine 1502. umire mu otac pa preuzima brigu
0 nemocnoj, gotovo slijepoj majci. Prodaje svoje
radove prekupcima i na lokalnim sajmovima. Bilo je
to tesko Zivotno razdoblje za Durera, naruseno mu
je zdravlje i nikada se viSe nije potpuno oporavio.

Godine 1506. Durer se po drugi put zaputio u ltaliju
zele¢i uditi od talijanskih majstora. Nije poznato s
kime se tada povezao ali neki misle kako je bio kod
Luce Paciolija pa se tako, premda ne sasvim uvjer-
ljivo i jasno utemeljeno, drzi kako je na Cuvenoj slici
Jacopa de Barbarija u prvom planu Luca Pacioli, a
u pozadini upravo Albrecht Durer.

U Veneciji je Durer nabavio Euklidove Elemente koje
je temeljito proucio, a proucio je i Cuveno Vitruvije-
vo djelo De architectura. U DUrerovim se radovima
potom uocCava jak utjecaj matematicke teorije, po-
sebno teorije proporcionalnosti i perspektive. U
narednom razdoblju nastali su njegovi najbolji ra-
dovi.

4 Jacopo de Barbari (oko 1460. — 1516.), talijanski slikar.
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Godine 1525. Durer je objavio Cetverosvezacno
djelo Underweysung der messung mit dem zirkel
un richtscheyt in Linien eben unnd gantzen corpo-
ren (Uputa za mjerenje Sestarom i ravnalom) [1].
Bio je to prvi udzbenik geometrije na njemackom
jeziku.

U prvom svesku naglasak je na linearnoj geomet-
riji. Durer obraduje brojne krivulje (krivulje drugog
reda, zavojnice, epicikloide, konhoide i dr.), prije
svega bavi se njihovom konstrukcijom. Drugi se
svezak bavi geometrijom ravnine. U njemu opi-
suje toCne i priblizne konstrukcije praviinih mno-
gokuta pri ¢emu se vec¢inom oslanja na gréke ge-
ometre. Bavi se i rieSavanjem klasi¢nih problema,
kvadrature kruga i trisekcije kuta. Tre¢i se svezak
bavi primjenama geometrije u arhitekturi, u tipo-
grafiji (geometrijska konstrukcija latinskog alfabe-
ta) i u raznim tehnickim podrucjima. Zanimljivo je
Durerovo istrazivanje konstrukcije sun¢anog sata i
nekih astronomskih instrumenata. U ¢etvrtom sve-
sku obraduju se Platonova tijela kao i sedam Arhi-
medovih te su priloZene i mreze tih tijela. Zaokup-
lien je takoder konstrukcijama sjena te perspektiv-
nih slika. Durer u ovoj knjizi raspravlja o delijskom
problemu te navodi svoje videnje njegova riesenja.

broj 73 / godina 15. / veljata 2014.
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U na8em Panoptikumu tek je malen dio umjetniko-
vih crteza iz knjige. Vjerujemo da ¢e bez nekog
posebnog opisa i tumacenja Citatelji razaznati o
¢emu je rije€. Prednost smo dali crteZzima koji su
bliski nasoj suvremenoj skolskoj matematici. Ra-
di se 0 poznatim krivuljama, pravilnim poligonima i
nekim geometrijskim tijelima.

U posljiednjoj godini Zivota Durer dovrSava jo$ jed-
no svoje djelo “Vier bdcher von menschlicher pro-
portion” (Cetiri knjige o ljudskim proporcijama) [2].
U njemu s raznih stanovista razmatra i opisuje pro-
porcije 13 razli¢itih vrsta zenskih i muskih tijela.

Prepustimo ljubiteljima umjetnosti potanje bavlje-
nje Direrovim zivotom i djelom’, a mi se usredo-
to¢imo tek na jednu sliku, njegovo ako ne najbolje a
ono svakako najpoznatije djelo, ve¢ spomenutu sli-
ku Die Melencolia I. iz 1514. godine koja na najbolji
nacin potkrepljuje znacenje matematike u DUrerovu

djelu pa i u Zivotu. Napomenimo tek da nikad nije
objasnjen zapis rimskog broja I. u naslovu slike.

Ova neobi¢na, upravo pola tisu¢lieca stara “slika
nad slikama” ujedno je svojevrsna zagonetka ko-
ja je do danas doziviela mnoge interpretacije, no
i dalje je jednako provokativna pa izaziva sve no-
va i nova tumacenja. U mnoStvu elemenata Kkoji
se uocavaju u toj cudesnoj kompoziciji, i koji bez
dvojbe imaju odredene skrivene simbolicke poru-
ke, uz istaknuti lik krilate Zzene nalazimo pjes¢anu
uru, vagu s dvjema pliticama, Sestar, kuglu, ravna-
lo, a posebice izdvojimo poliedar i magicni kvadrat.

Na slici je jasno uodljiv poliedar, koji je ocito vec
zbog svoje napadne veli¢ine dobio istaknutu ulo-
gu. O kakvom je tijelu rijec? Koji je smisao njegova
odabira? Ddrer to nije nikada objasnio, premda se
njime posebice bavio o ¢emu na neki nadin svje-
doci i ovaj crtez.

No zato je poliedar predmet izu€¢avanja i tumacenja
mnogih povjesni¢ara umjetnosti pa o njemu i samo
0 njemu postoje brojne analize i studije.

Cini se kako bina prvi pogled s matemati¢kog gle-
dista ovo tijelo bilo jednostavno opisati. Prevladava
miSljenje kako je Durerov poliedar nastao odsijeca-
njem ravninom dvaju dijagonalno suprotnih vrhova
kocke pri ¢emu je ravnina presjeka okomita na di-
jagonalu. Takav je poliedar osmerostran, dvije su
mu strane jednakostraniCni trokuti, Sest ostalih stra-
na sukladni su peterokuti s trima pravim kutovima i
dvama kutovima od po 135°. No je li to ba$ tako?
Pozabavimo se malo odgovorom. Problem je u

5 Preporuéujemo http: //www.albrecht-durer.org/ gdje se uz biografiju nalaze i slike 933 njegova djela.
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tome $to s dvodimenzionalnog crteza nekog trodi-
menzionalnog lika ne mozemo uvijek jednoznaéno
odgovoriti na pitanje o kakvom je liku rije¢. Drugo
je pitanje moze li se Durerov poliedar rekonstru-
irati ako otkrijemo geometrijsku pozadinu njegova
nastanka. U svakom slu€aju dvojbe su dovele do
toga da se mnogi istraziva¢i pozabave ovim naoko
banalnim tijelom ne bi li iz njegova razobli¢avanja
izvukli dublje Durerove poruke.
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>

Nakon §to je postalo jasno kako nema uporista
tvrdnja da je Durerov poliedar krnja kocka, prislo se
rieSenjem ¢ini kako je u pitanju jednakobridni para-
lelepiped, tijelo Cije su sve strane sukladni rombovi.
Presjeceno je dvjema ravninama te je dobiven po-
liedar Cije su dvije strane jednakostranicni trokuti
a ostalih Sest su peterokuti. Dva su kuta tih pe-
terokuta po 126°, dva po 108° a jedini Siljasti kut
je 72°. Je li ovaj opis zapravo zasnovan na pret-
postavci koja je utemeljena na pojavi kuta od 72°
kao kuta pri vrhu karakteristicnog trokuta praviinog
peterokuta te kuta od 108° kao unutarnjeg kuta pra-
vilnog peterokuta? Podsje¢amo da je pravilni pe-
terokut na razne nacine vezan uz zlatni rez duzine.
| ovim rjeSenjem mogli bismo se zadovoljiti prem-
da ono pociva na pomalo klimavim nogama. Zbog
¢ega? Upucujemo Citatelje na [5]. Tu se japanski
znanstvenik Ishizu Hideko bavi oblikom Durerova
poliedra navodeci razne mogucénosti. Hideko drZi
kako je tijelo nastalo kao posljedica umjetnikova
rada na riesavanju delijskog problema, jednog od
triju klasi¢nih matematickih problema.

Uz poliedar, jo$ jedan detalj slike izaziva posebnu
pozornost. To je magicni kvadrat smjesten na zidu
u desnom gornjem kutu slike.

Magiéni kvadrat je kvadrat sa n? polja u koja su
smjesteni brojevi od 1 do n? tako da zbroj brojeva
u svakom retku, svakom stupcu i u dvjema glav-
nim dijagonalama stalan i iznosi 3 n(n*+1). Taj
se broj naziva magi¢na suma, a u Dlrerovu ma-
gitnom kvadratu (n = 4) jednak je 34. No po-
sebnost ovog kvadrata jest u tome Sto su i zbrojevi
brojeva u svakom od Cetiriju kvadranata jednaki 34,
ataj zbrojima i mali kvadrat u sredini. Kvadrat je jos
magicniji uoc¢imo li kako je zbroj brojeva u malim
kvadratima u uglovima takoder 34.

163 (2|13 163|213
S (10| 11| 8 5110 [ 11| 8
916 | 7|12 916 | 7|12
4 115|114 | 1 4 115|114 1

Ali, ako ste pomiglili da je gotovo, prevarili ste se.
Pogledaijte i sliedece sliCice:

163 (2|13 16| 3] 2|13
511011 8 5|10 11| 8
916 | 7|12 916 | 7|12
4 115|114 1 4 |15 |14 1
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163 |2 |13 16 3|2 |13
S{10f 11| 8 S (10| 11] 8
916 | 712 916 | 7|12
4115114 | 1 4 (15|14 | 1
163 | 2|13 16 32|13
5 110] 11| 8 511011 8
916 | 7|12 91 6| 7|12
4115114 | 1 4 115|141

No jo$ uvijek nije gotovo. Sljede¢ih 8 moguénosti
sazeli smo na dvije sliice.

16 3 | 2|13 16| 3| 2|13
5110| 11| 8 S|{10| 11| 8
916 | 7|12 916 | 7|12
4 115|114 1 4 115|114 | 1

Ove zanimljivosti rezultat su odredenih matema-
tickih transformacija i trebalo bi se potanje njima
pozabaviti. Citatelje upuéujemo na sjajne stranice
udruge NRICH (engl. enriching mathematics)®.

No uz Durerov magi¢ni kvadrat vezano je jos neko-
liko zanimljivosti. U njegovom posljednjem retku u
dva sredisnja polja upisani su brojevi 15 i 14 i vje-
ruje se da je Durer tako zabiljeZio godinu nastanka
ove slike. Iste je godine umrla umjetnikova majka
pa je i to mozda razlog Sto su u ta dva polja upisani
brojevi 15 i 14. Ostale su nam jo$ neke zgodne
¢injenice koje mozda i nemaju veze s Direrom, ali
su unajmanju ruku neobicne. Uistom, posliednjem

®http://nrich.maths.org/1338/1338

retku magi¢nog kvadrata na po¢etnom i zavrSnom
polozaju su brojevi 4 i 1. Redni su to brojevi slova
D i A u alfabetskom poretku, slova koja su inici-
jali umjetnikova imena i prezimena. Nadalje, zbroj
svih brojeva u magi¢énom kvadratu je 8 x 17 = 136.
Ako se u latinskom zapisu DUrerova imena svakom
slovu pridruzi njegov redni broj u abecedi, onda
imamo:

ALBRECHT DVRER =
— (1+ 1242+ 18+5+3+8+20)
+(4+224+ 18+ 5+ 18) = 136.

A sli¢no vrijedi:
MELENCOLIA EINS =

= (1345412454 14+3+15+1249+1)
+(5+9+14419) = 136.
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